
         

 

Varianta 63 
 
Subiectul I. 

a)  23 =+ i  

b)  33=DE . 
c)  18=⋅ wv

rv
. 

d)  Punctele  L, M, N  sunt coliniare,  deoarece  LMLN ⋅= 2 . 
e)  3=ABCS . 

f)  
10
1=a ,  

5
4=b . 

 
Subiectul II. 
1. 
a)  În mul imea  5Z ,   2̂3̂2007 = . 

b)  95 =a . 

c)  ( ) 13 =g . 
d)  2=x . 
e)  14321 −=+++ xxxx . 
 
2.   
a)  ( ) 2ln21 xxf +=′ ,  R∈∀ x . 

b)  ( )
2ln

1
2
1

1

0

+=∫ dxxf . 

c)  ( ) 0>′′ xf ,  R∈∀ x ,  deci funcia  f  este convex pe R . 

d)  
( ) ( )

2ln21
1

1
lim

1
⋅+=

−
−

→ x

fxf
x

. 

e)  
10

11
ln

3

1

10

1

0

3

2

⋅=
+∫ dx

x

x
. 

 
Subiectul III. 
a)  ( ) 6det −=A . 

b)  ( ) 3rang =A . 

c)  
3

1=a ,  
2

1=b ,  1=c . 

d)  Evident. 
e)  Se arat prin calcul direct. 
f)  Considerm  ( )ACY ∈ ,  astfel încât  3

2 OY = . 

 

            

 



         

 

Din  e) deducem c exist   C∈cba ,, ,  astfel încât  
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Deoarece  3

22

2

22

2

306

00

203

O
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b
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+

+
= ,  obinem 0=== cba , deci  3OY = . 

g)  3
2007 OZ =  ⇒  3

2048 OZ =  ⇔  ( ) 3

2
210

OZ =  
f)

⇔  3
210

OZ =  ⇔  ... 3
2 OZ =  

f)

⇔  3OZ = . 
 
Subiectul IV. 
a)  Deoarece avem  { } { }xx =+1 ,  rezult  c   ( ) ( )xfxf =+1 ,  pentru orice  R∈x .   

b)  Pentru  [ )1,0∈x ,  ( ) ( )xxxf −+= 13   i pentru  [ )2,1∈x ,  ( ) ( )( )xxxf −−+= 213 , 
de unde deducem c  f  este continu în  1=x . 

c)   Pentru  [ )1,0∈x ,  ( ) 23 xxxf −+=  i ob inem  ( )
32

3
32 xx

xxF −+= ,  [ )1,0∈∀ x . 

d)  Evident, folosind faptul c  R∈∀ x ,  { } 10 <≤ x .  
e)  Se arat c   funcia  f  este continu pe  R . În consecin ,  f  are primitive pe  R .   
Considerm o primitiv  oarecare  RR →:G   a funciei  f. 
Din  d)  deducem c func ia  G  e strict cresctoare pe R . 
f)  Considerm  0>x .   

Din  d)  avem c R∈∀ t ,  ( ) 3≥tf ,  deci  ( ) ( ) xdttfxF
x

3
0

≥= ∫  i ob inem  

( ) +∞=≥
∞→∞→

xxF
xx

3limlim ,  adic   ( ) +∞=
∞→

xF
x
lim . 

g)  Se arat c   R∈∀ x , ( ) ( ) ( ) ( )011 FFxFxF −=−+  

i  ( ) ( ) 01 =−+ xGxG   ⇔   ( ) ( )01 FFa −= . 

A adar pentru ( ) ( )01 FFa −= ,  funcia  G  este periodic pe  R , de perioad  1.    
 

 

            

 


